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ANNOTATSIYA
Ushbu magoladi Lobachevskiy aksiomasi keltirilgan bo‘lib, Lobachevskiy
tekisligida kesishmaydigan to‘g‘ri chiziglar, kesishadigan to‘g‘ri chiziglar va parallel
to‘g‘ri chiziglar ganday joylashishi hagida aytib o‘tilgan. Lobachevskiy aksiomasidan
kelib chigadigan natijalar va ularning isbotlari keltirilgan.
Kalit so‘zlar: Lobachevskiy aksiomasi, to‘g‘ri chiziq, kesishmaydigan to‘g‘ri
chiziglar, parallel to‘g‘ri chiziglar.
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ABSTRACT
This article presents Lobachevsky’s axiom and mentions how non-intersecting
lines, intersecting lines and parallel lines are located in the Lobachevsky plane. The
corollaries obtained from Lobachevsky’s axiom and their proofs are presented.
Keywords: Lobachevsky’s axiom, straight line, non-intersecting lines, parallel
lines.
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Ma’lumki rus matematigi N.l.Lobachevskiy 1826 yili Qozon universitetida gilgan
“Tasavvurdagi geometriya” deb nomlangan ma’ruzasida, Yevklidning V-aksiomasini
avvalgilari orgali isbot gilib bo‘lmasligini aytish bilan birga, bu postulatni inkor
etuvchi yangi aksioma Kkiritish yo‘li bilan, tekislikda yangi geometriya xosil qilish
mumkinligini ko‘rsatilgan.

N.I.Lobachevskiyning aksiomasi quyidagicha.

Tekislikda, to‘g‘ri chizigda yotmagan nuqtadan ikkita shu to‘g‘ri chiziq
bilan kesishmaydigan to‘g‘ri chiziq o‘tkazish mumkin (1-rasm).

M

T T2

(1-rasm)

Bu aksioma gabul gilinsa ushbu teoremalar o‘rinli bo‘ladi.

Teorema-1. Tekislikda berilgan 1 to‘g‘ri chizigda yotmagan M nuqgta orqali 1
to‘g‘ri chiziq bilan kesishmaydigan cheksiz ko‘p to‘g‘ri chiziq o‘tkazish mumkin.

Isboti: Lobachevskiy aksiomasiga ko‘ralto‘g‘ri chiziqga bilan unda yotmagan M
nugta orqgali u bilan kesishmaydigan T; va T, to‘g‘ri chiziglar o‘tkazish mumkin
ekanligi talab gilinadi. M nugtadan o‘tuvchi va T;, T, to‘g‘ri chiziglarning 1 to‘g‘ri
chiziq yotmagan vertikal burchaklari orgali o‘tuvchi T3 va T4 to‘g‘ri chiziglarni olamiz.
Endi T; va T4 to‘g‘ri chiziglarn 1 to‘g‘ri chiziq bilan kesishmasligini ko‘rsatamiz (2-
rasm).

Ta
Ts

Tz T,

2-rasm

Teskarisini faraz gilamiz. T3 va 1 to‘g‘ri chiziglar biror nugtada kesishsin. Ts
to‘g‘ri chiziq 1 to‘g‘ri chiziq bilan kesishishi uchun avval T; to‘g‘ri chizigni biror N
nuqtada kesib o‘tadi. T1 va T3 to‘g ri chiziglar ikkita M va N nuqgtalarda kesishib goladi.
Bu esa ikki nugta orgali bitta va fagat bitta to‘g‘ri chizigq o‘tadi degan aksiomaning
buzilishiga olib keladi. Demak, T valto‘g ri chiziglar kesisha olmas ekan.

Xuddi shu usulda T4 va I to‘g‘ri chiziglar ham kesishisha olmasligini isbot gilsa
bo‘ladi. Bunga o‘xshagan to‘g‘ri chiziglar esa cheksiz ko‘pdir. Barcha shu vertikal
burchaklarda joylashgan M nugtadan o‘tuvchi to‘g‘ri chiziglar bo‘ladi.
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Endi 1 to‘g‘ri chizigga tegishli K nuqgta olaylik va MK to‘g‘ri chizigni
o‘tkazganmiz. Bu to‘g‘ri chizik M nuqgtadan o‘tuvchi va 1 bilan kesishuvchi T to‘g*ri
chiziq bo‘ladi (3-rasm).

3-rasm.

Bu erda T; to‘g‘ri chizig 1 to‘g‘ri chizig bilan kesishmaydigan to‘g‘ri chiziglar
to‘plamida kirsa, T to‘g‘ri chiziq esal to‘g*ri chiziq bilan kesishadigan to‘g‘ri chiziglar
to‘plamiga kiradi.

Lobachevskiy tekisligida berilgan 1 to‘g‘ri chizig va unda yotmagan M nuqgta
orgali o‘tuvchi to‘g‘ri chiziglar dastasi 1 to‘g‘ri chiziq bilan kesishadigan va 1l to‘g‘ri
chiziq bilan kesishmaydigan to‘g‘ri chiziglarga ajraladi.

Ta’rif. Berilgan 1 to‘g‘ri chiziqga, bu to‘g‘ri chizigda yotmagan nugtadan
o‘tuvchi to‘g‘ri chziglar dastasida 1 to‘g‘ri chizig bilan Kkesishadigan va
kesishmaydigan to‘g‘ri chiziglar to‘plamini chegaralovchi to‘gri chizig 1 to‘g‘ri
chizigga M nugtadan o‘tkazilgan paralell to‘g‘ri chiziq deb ataladi.

Bu ta’rifdan Lobachevskiy tekisligida ikki to‘g‘ri chiziq uch xolatda bo‘lishi
mumkin ekanini xosil gilamiz. Ikki to‘g‘ri chiziq kesishishi, kesishmasligi, va parallel
bo‘lishi mumkin.

Yevklid tekisligida kesishmaydigan va parallel to‘g‘ri chiziglar ekvivalent
tushunchalar bo‘lsa, Lobachevskiy tekisligida bu ikki tushuncha turli xil bo‘lar ekan.

Teorema-2. Berilgan 1to‘g‘ri chizigga unda yotmagan nuqta orqali ikkita paralell
to‘g‘ri chiziq o‘tkazish mumkin.

Isboti. 1 to‘g‘ri chizig va unda yotmagan M nuqta berilgan bo‘lsin. 1 to‘g‘ri
chizigdan biror K nugtani olib M va K nuqtalar orgali I to‘g‘ri chiziq bilan kesishuvchi
T to‘g‘ri chizigni o‘tkazamiz. K nugtani 1 to‘g‘ri chiziq bo‘ylab chapga siljitib borsak
Ks, Ka, ... Ky nugtalar orgali o‘tuvchi to‘gri chiziglar hosil bo‘ladi. Buni davom
ettirsak ma’lum vagtdan keyin 1 to‘g‘ri chizig bilan kesishmaydigan to‘g‘ri chiziglar
to‘plamiga o‘tadi. 1 to‘gri chiziq bilan kesishuvchi to‘g‘ri chiziglar to‘plamidan 1
to‘gri chizig bilan kesishmaydigan to‘g‘ri chiziglar to‘plamiga o‘tgandagi
chegaradagi, ya’ni ikkalasini ajratib turuvchi 1; to‘g‘ri chizigga 1 to‘g‘ri chizigga
paralell to‘g‘ri chiziq bo‘ladi. Sababi u kesishadigan va kesishmaydigan to‘g‘ri
chiziglar to‘plamini ajratib turadi.
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Huddi shu kabi K nugtani 1 to‘g*ri chiziq bo‘ylab o‘nga siljitib borsak, u tomonda
ham bitta 1 to‘g‘ri chiziqga parallel 1, to‘g‘ri chiziq hosil bo‘ladi (4-rasm).

M
T4 T2
I l
T /K
4-rasm.

l; val, to‘g‘richiziglarlto‘g‘ri chiziqga parallel to‘g‘ri chiziglar.
Parallel to‘g‘ri chiziglarni bir-biridan farglash uchun shartli ravishda o‘ngdan va
chapdan parallel deb nomlanadi.
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